2025. 11. 26. 12.A

1.5. Feladat. Egy szamtani sorozat masodik eleme 12, hatodik eleme 44. Mennyi a sorozat
differencidja?

1.6. Feladat. Mekkordk a szabalyos 24 oldalii sokszog szogei?
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1.5. Feladat. Egy szamtani sorozat masodik eleme 12, hatodik eleme 44. Mennyi a sorozat
differencidja?

Megoldas. Szogezziik le, hogy ez egy szdmtani sorozat. A szdmtani sorozat egy olyan (rekurziv)
sorozat, melynek a szabalya a koévetkez6: a masodik tagtdl kezdve minden tag az el6z6 tagtol
ugyanannyival (differenciaval) tér el. (a, = an—1 + d) vagy (an, = a1 + (n — 1)d)

A feladat most nem kéri, de beszéljiik meg az elsé n tag Osszegét is. Erre szintén két képlet
van, melyek ugyanazt jelentik:

a + ap 2a1 + (n—1)d
. = -n

S, = 5 n 5

Térjink ra a feladatra, s gyujtsiik ki az adatokat:

. (12:12
. (16=44
L[] d:?

A megadott adatokkal irjunk fel egy Osszefliggést:
as + 4d = ag

Arra figyeljiink, hogy a bal oldalon a tag indexének (most 2) és a differencia egyiitthatéjanak
(most 4) dsszege pontosan a jobb oldali tag indexe (most 6).

124+ 4d =44
4d = 32
d=38

Ha mértani sorozat lett volna, akkor mit kell csinalni?
Hasonldan a szamtanihoz, itt is lesz egy f6szereplonk, akit kvéciensnek vagy hanyadosnak ne-
veznek. A kiilonbség az lesz, hogy most szorozni kell a kvicienssel a 1épéshez.

Up = Qp—-1 "4

vagy
ap = ay - qn_l

Hiszen gondoljunk bele, ha az els6 tagrdl szeretnénk ellépni az 6t6dik tagra, akkor pontosan
négyet kell 1épniink. Ezért lesz a1 - ¢* = as

Illetve vehetjiik itt is az els6 n tag Osszegét, ami a kovetkezo képlettel szamithatd ki:

q"—1

q—1

Sy =ay -
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1.6. Feladat. Mekkordk a szabalyos 24 oldali sokszog szogei?

Megoldas. Els6 megoldas:

Egy konvex sokszoget pontosan kettével kevesebb haromszogre lehet felbontani. Azt viszont
tudjuk, hogy egy haromszog bels6 szogeinek 6sszege 180°. Altalanositva a képlet konvex n-szog

belso szbgeinek Gsszegére:
(n—2)-180°

Jelen esetben n = 24, tehét:
(24 —2) - 180°

22 -180°
3960°

Arra figyeljink, hogy egy bels6 szoget kér a feladat. Gondoljunk bele, hogy egy 24-szognek
mEgLeP§ M6DoN pOnT 24 szoge van. Waow!

Altalanositva egy konvex szabalyos n-szog egy szogének nagysaga:

_ (n—2)-180°
N n
Jelen esetben n = 24, tehat:
3960°
= = 165°
“T T

Megoldas. Masodik megoldas:
Tudjuk, hogy barmely konvex n-szog kiils6 szogeinek 6sszege 360°. Tehat egy kiils6 szoge:

360°

:]_O
24 b

Na de mit tudunk egy bels6 és kiilsé szog Osszegérol? Pontosan, azt hogy Osszegiik 180°, mivel
mellékszogek.
a+ o =180°

Jelen esetben o/ = 15°, tehit o = 180° — 15° = 165°
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Orén néztiink két plusz feladatot is, beszéljiikk meg itt is ezeket!
a) Adott egy konvex n oldali sokszog, melynek bels§ szogeinek Gsszege 1800°. Mennyi n értéke?

Megoldas. Helyettesitsiink be az altalunk ismert képletbe:
1800° = (n — 2) - 180°
10=n-2
12=mn
b) Adott egy konvex n oldali sokszog, melynek 4tldinak szdma 54. Mennyi n értéke?

Megoldas. Harom barat taldlkozik, kezet fognak egymassal. Hany kézfogds is torténik valdja-
ban? Az elsd srac kezet fog mindkét baratjaval, majd a mésodik srac csak a harmadikkal fog
kezet, amibék kovetkezik, hogy a harmadik srdc mar mindnekivel fogott kezet.

Az dbran feketével van jelolve a megvaldsult kézfogas, mig
pirossal a felesleges/kétszeres/oda-vissza kézfogds. Eszrevehetd, hogy az Gsszes esetet felezni
kell.

Vigyazz! A haromszognek nincsen atldja, ez a példa csak az elképzelhetd szemléltetés miatt

keriilt bemutatasra.

Azt emlitette Linda, hogy egy csticsbél NEM huizunk atlékat a két szomszédos cstcsba, illetve 6n-
magdba sem. Ebbdl adédik, hogy egy csticsbdl (n—3) db 4t16 hiizhaté. Ezt természetesen minden
csucsbdl behizzuk, majd az Osszes lehetséget felezziik, a kétszeres-élek elkeriilése érdekében:

n(n — 3)
2

A feladatunkban 54 4tlénk van, ezt helyettesitsiik be!

n(n — 3)

—= =54
2

n(n —3) = 108

n? — 3n =108

n® —3n— 108 =0
(kovetkezd oldalon folytatddik...)
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n?2—=3n—108=0

A masodfoku egyenlet megolddképlete:

—b+Vb? — 4ac
{1}‘1.2 = —-----
’ 2a

A megolddképletben szerepl6 a;b;c jeldli az egyenletben megjelend szamokat. Vigyazz! Az el6-
jeleket ne hagyd le!!!

a=1 b=-3 c=—108

Ny, 2 =

 —(-3) £ /(=32 —4-1-(-108) +3+,/9—(-432) 3+0+432 3+£V441 3421
— 5 — 5 — -

; 2.1 2 2
3+21 24
ot2l -2 _192
3421 2 2
Ny = 5 =
3-21 18
2 o2

Arra figyeljiink, hogy a kiszamolt n egy geometriai adat, jelen esetben az oldalak darabszama.
Ez nEhEzEn tud negativ lenni. Ezért egy megoldas van csak:

n=12
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