Emelt szint Fehér Levente

2.1. Feladat.
a) Oldja meg az alabbi egyenletet a vals szamok halmazan!
3+ logy(x — 2) = logy (22 + 8)

Megoldas. Mielott a feladatnak nekiesnénk, beszéljiik meg, hogy
mikor kell értelmezési tartomany-t vizsgalni:

— algebrai tort esetén a nevezd nem lehet nulla, hiszen akkor
meghal egy panka :(

2 — 5
r—1

xr—1#0

— parosadik gyok alatt nem lchet negativ szam a valds szamok
halmazan

Ve keZt x>0
— logaritmus esetén
log, b a,b>0 és a#1

— tangens esetén koszinusz nem lehet nulla

tga = cosa#0—a#90°+kr keZ

Nulladik lépés: ET:
z—2>0 20 4+8>0

T > 2 x> —4
x> 2

Térjiink vissza a feladatra!

3+ logy(z — 2) = logy(2z + 8)
Az mondjuk nagyon zavar, hogy ott van az a 3-as. Logaritmusra
irjuk at!

3=log,r <= 2’=1=38

logy 8 + log,y(z — 2) = log,(2z + 8)

Most meg az zavar, hogy bal oldalon kett6 logaritmus van, vigytik
oket egy logaritmusbal
Ehhez beszéljiik meg a logaritmus azonossagait!
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Logaritmusok 6sszege Logaritmusok kiilonbsége
b
log, b+ log, ¢ =log,(b- ¢) log, b —log, c = log, P
10
logs 3 4 log; « = log;(3x) logg 10 — logg x = logg (—)
x

Hatvany logaritmusa Hatvany logaritmusa

log, b° = c-log, b al°8b = p

log, 5" = 7-1og, 5 5loes 7 — 7

Illetve a mas alapra val6 attérés, ez 6ran kimaradt, de errdl is sze-
retnék majd beszélni!

Uj logaritmusra attérés

log,.b
log, b= %8,
log.a
logs 3
log, 3 =
082 log; 2

Ekkor az elsé azonossagot alkalmazva:
log, 8(z — 2) = log,(2z + 8)
logfszm
8(x —2)=2x+8
8r — 16 =2z + 8
b6r = 24
r=4

Utols6 dolog: ellendrzés.
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b)

Adott az f és a g fliggvény:

f:R—=R, f(x)
g:R—=R, g(z)=

2173
-7
A két figgvény grafikonjat egy szamitégépes programmal kozos

koordindta-rendszerben dbrazoltuk. Hatarozza meg a két grafikon
metszéspontjanak koordinatait!

Megoldas.
208 =27 7
i
2" =8-2"-56
0=7-2"—56
56 =17-2"
8 =2"
efszm
r=3

Legyen a h fiiggvény értelmezési tartomanya az egyjegyt pozitiv
primszdmok halmaza, és legyen h(z) = 2773,

Hatarozza meg a h figgvény inverzfiiggvényének az értelmezési tar-
tomanyat!

Megoldas.

2.1. Definicié. Az f fiiggvény inverzfiiggvénye f~1, ha f értelme-
zési tartomdnya az f~! értékkészlete, illetve az f értékkészlete az
f~1 értelmezési tartomanya.

2.2. Definicié. Az f fiiggvény akkor invertalhaté, tehat létezik
inverze, amennyiben

— kiilonb6z6 bemenetekhez mindig kiilonb6z6 kimeneteket ren-

del

— a célhalmaz minden elemét felveszi

2.1. Példa. Az f(x) = 2? fiiggvény alapesetben nem invertalhatd,
hiszen tobb helyen is felveszi ugyanazon értéket. Ilyenkor azt csi-
naljuk, hogy leszlikitjiik az értelmezési tartoméanyt. Ez altalaban az
x > 0 intervallum, vagy az 0 > .
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Altaldnosan tgy jeloljiik, hogy Dy az értelmezési tartomany, Ry
pedig az értékkészlet.

Ekkor D, = {2:3;5;7}, tehat R, = {2%73;2373,2573.27-3} =
{271:2%:2%52 = {3:1:4;16}

P4

Dy, = R;!

-1
Ezek szerint a h inverzének értelmezési tartomdanya:

1
Dh1:{§;1;4;16}
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